Classe Préparatoire Intégrée FGL Année 2021-2022

1 année Suites numériques

M. Varvenne

1 Préliminaires sur les nombres réels




2 Quelques notions sur les suites

2.1 Définition

2.2 Suites et ordre




2.3 Limites d’une suite

3 Propriétés des limites

3.1 Composition




3.2 Limites et opérations

Proposition 3.4. Soient (u,)pen et (Un)nen deuz suites réelles, £,€ deux éléments de R,

tels que lim wu, = /¢ et lim v, = /.
n—+00 n—+0o0

Alors on retrouve les propriétés vues en terminale sur les opérations (somme, quotient,
produit) sur les limites de suites.

Ces propriétés sont résumées dans les trois tableaux ci-dessous :

lim wu, = l l +o —o0 +o0
n—+0o0
lim v, = v +o0 +oo —o0 —o0
n—+0o0
lim wu, +v, = 0+ 1 +o0 +00 —o0 Indéterminée
n—+0o0

lim wu, = 14 {#0 +oo —00 0
n—+0o0
lim v, = 4 +oo +o0 —0 +00
n—+0o0
lim w,v, = ow +oo +o0 +00 Indéterminée
n—+0o0

lirf Uy = 14 {+#0 +o0 +oo

n——+0o0

lim v, = 0 #0 +oo 0 #0 +o0

n—+00
Up, 14

0 +o0 Indéterminée | Indéterminée

n—+m U, 4

3.3 Limites et ordre
3.3.1 Inégalités

Proposition 3.5. Soit u,v e RY telles que lim w, = ¢ et lim v, = /.
n——+0o0 n—+00

o Sitl </, alors il existe ng € N tel que
Vn = ng, U, < U,
e Si pour tout n € N on a u, < v,, alors
(<.
3.3.2 Comparaison, encadrement
Théoréme 3.6 (Comparaison). Soient u et v deux suites réelles telles que

dng e N, VYn = ng, u, < v,.

Alors,
(i) si lim w, =+, alors lim v, = 40c0.
n—+00 n—+00
(#7) si lim v, = —o0, alors lim wu, = —o0.
n—+00 n—+00



3.3.3 Suites monotones

3.4 Suites adjacentes




3.5 Relations de comparaison entre les suites

4 Suites récurrentes

4.1 Suites itératives




4.2 Suites récurrentes linéaires d’ordre 2




